
در اينجا می خواهيم به محاســبة مساحت برخی از 
شکل ها بپردازيم. برای حل مسئله ها داشتن مساحت 

مثلث، مستطيل و دايره تا حد زيادی كافی است. 
مســاحت هر مثلث نصف حاصل ضرب قاعده در 
ارتفاع آن است، به ويژه اگر مثلث قائم الزاويه باشد 
مساحت آن نصف حاصل ضرب دو ضلع زاوية قائمة 

آن است. 

مساحت مثلث ABCS AC BH= = ×
1
2

مساحت مثلث قائم الزاويه BACS AB AC= = ×
1
2

مساحت مستطيل از حاصل ضرب طول در عرض 
آن و مساحت دايره از مجذور شعاع دايره در عدد 

π به دست می آيد. 

ABCDS AB AD= ×
1
2

Sدايره r= π 2
          

حــالا با ذكــر مثال هايــی می خواهيــم در حل 
مســئله هاي مربوط به محاسبة مساحت شکل ها 

خلاقيــت به خــرج دهيم و مســاحت 
شــکل هايي را به دست آوريم كه به طور 
مستقيم در آن ها كمی پيچيدگی وجود 

دارد. 

مثال 1. مســاحت ناحية رنگي در شکل 
زير چقدر است؟

حل: به جای محاســبة مســتقيم ناحية 
رنگي مشاهده می كنيم كه مساحت ناحية 
سايه خورده از حذف مساحت مثلث بالا از 

مساحت مستطيل به دست می آيد.

           72=6×12= مساحت مستطيل
24=4×12×12ــ = مساحت مثلث 
8=24-72= مساحت ناحية رنگي

مثال 2. مســاحت ناحية رنگي در شکل 
زير چقدر است؟

حل: ناحية رنگي يک ذوزنقه اســت. با 
كمی دقت می توان آن را يک مستطيل 
در نظر گرفت كه مثلث قائم الزاويه ای از 

آن حذف شده است.
       60=6×10= مساحت مستطيل
1ــ = مساحت مثلث 

2
×6×3=9

51=9-60= مساحت ناحية رنگي

مثال 3. در شــکل زير دو مستطيل طوری 
يکديگر را قطع كرده اند كه فضای مشتركشان 
مربعی به ضلع 1/5 اســت. مســاحت ناحية 

رنگي چقدر است؟

حل: با كمی دقت مشــاهده می كنيم از كنار 
هر يک از مســتطيل ها مربعــی به ضلع 1/5 
كم شــده اســت لذا مجموع مســاحت های 
دو مســتطيل را به دســت می آوريم و دو بار 

مساحت مربع را از آن كم می كنيم. 

=)2/5×6(+)2/5×4( -2)1/5×1/5(   

  =25+4/5=20/5  

مثال 4. شــکل زير از يک نيم دايره و دو ربع 
دايره تشکيل يافته است. مساحت آن چقدر 

است؟

حــل: دو ربع دايــرة بالايــی روی هم يک 
نيم دايره به شــعاع 6 تشکيل می دهند كه با 
نيم دايرة پايينی مجموعاً معادل يک دايره به 

شعاع 6 هستند. 

π)6(2=36π= مساحت شکل

مساحت ناحية 
رنگي
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پ. )8=پاسخ نهايی(

ت. )36=پاسخ نهايی(

ث. )50π-96=پاسخ نهايی(

ج. )12=پاسخ نهايی(

مثال 5. مساحت ناحية رنگي چقدر است؟

دايــره محدود  دو  بين  رنگــي  ناحية  حل: 
اســت كه ربع آن حذف شــده است. كافی 
است مساحت دايرة بزرگ تر را حساب كنيم 
و ربــع دايرة كنار آن را حذف كنيم. ســپس 
مساحت دايرة كوچک تر را با حذف ربع دايرة 
كنار آن به دســت آوريم. از تفاضل دو مقدار 
به دست آمده، مســاحت ناحية رنگي به دست 

می آيد. 

مساحت دايرة بزرگ ( )= π − π

= π

125 25
475

4
 

مساحت دايرة بزرگ  ( )= π − π

= π

19 9
427

4

 

مساحت ناحية رنگي = π − π

= π = π

75 27
4 4
48 12
4

 

مثال 6. در شکل زير چهارضلعی مربع است 
و نيم دايره ها به شــعاع 2 هســتند. مساحت 

قسمت رنگي چقدر است؟

حل: مســاحت مربع 16 است )ضلع مربع 4 

اســت(. حالا كافی است مساحت ناحية 
رنگ نشده را از مساحت مربع كم كنيم. 
هنر ما آن است كه بتوانيم دقيقاً مساحت 
ناحية رنگ نشده را به دست آوريم. با كمی 
دقت مساحت ناحية رنگ نشده متشکل 
از دو ربع دايره به شعاع 2 و يک مربع به 

ضلع 2 است. پس: 

مساحت  ( )= × + π = + π
12 2 4 4 2
2 ناحية سايه نخورده 

مساحت  ( )= − + π = − π16 4 2 12 2  
ناحية سايه خورده

حالا كه با ترفندهای محاســبة مساحت 
شکل های خاص آشنا شديد، می توانيد به 
عنوان تمرين مساحت ناحية رنگي را در 

شکل های زير به دست آوريد. 
براي اطمينــان از راه حل و جواب خود، 
جــواب نهايی هر شــکل را در كنار آن 
آورده ايم. می توانيد از اين طريق از صحت 

راه حل خود آگاه شويد. 

الف. )3/5π=پاسخ نهايی(

ب. )5π=پاسخ نهايی(

ریاضی
39ومســئله

دورۀ28/شماره4
دی۱۴۰۱


